PROPRIETA’ DEGLI ESPONENZIALI E DEI LOGARITMI
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(ATTENZIONE !!! Le proprietà sono valide nei rispettivi domini)

LOGARITMI
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    (si legge “logaritmo in base a di b”)

Terminologia:

· 
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argomento
Osservazione sulla base a: due sono le basi “più importanti” (le uniche che si trovano sulla calcolatrice):

· base 10
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(senza indicare la base)

· base e
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si scrive
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(dove e=2,718… si chiama Numero di Nepero ed è un numero irrazionale trascendente dello stesso tipo di  i logaritmi in base e vengono chiamati logaritmi naturali, da cui il simbolo ln)
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Definizione 1 (meno rigorosa): Il logaritmo è l’esponente da dare alla base per ottenere l’argomento:
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Definizione 2 (più rigorosa): 
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Osservazione sulla definizione: la funzione logaritmica è la funzione inversa della funzione esponenziale (si scambiano insieme di partenza e insieme di arrivo):

Funzione esponenziale
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Funzione logaritmica
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Esempi di applicazione della definizione:
· 
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Proprietà dei logaritmi:
	Proprietà
	Esempio
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(Attenzione! Le suddette proprietà valgono nei rispettivi domini, così come indicato nella definizione.)
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Equazioni e Disequazioni Esponenziali e Logaritmiche



Formula del cambiamento di base





Trasforma un numero nella potenza di un altro numero qualsiasi





Trasforma un numero nel logaritmo in un’altra base qualsiasi





DISEQUAZIONE ESPONENZIALE


.


.


.


� EMBED Equation.3  ���





Si passa agli esponenti.


Poiché 5 è maggiore di 1, il verso della disequazione non cambia.





� EMBED Equation.3  ���


.


.


.





.


.


.


� EMBED Equation.3  ���





Si passa agli esponenti.


Poiché � EMBED Equation.3  ��� è compreso tra 0 e 1, il verso della disequazione cambia.





� EMBED Equation.3  ���
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.


.





EQUAZIONE ESPONENZIALE


.


.


.


� EMBED Equation.3  ���





Si passa agli esponenti.





� EMBED Equation.3  ���


.


.


.





EQUAZIONE LOGARITMICA


.


.


.


� EMBED Equation.3  ���





Si passa agli argomenti


e si mette a sistema con gli argomenti, contenenti l’incognita, maggiori di 0.





� EMBED Equation.3  ���


.


.


.





DISEQUAZIONE LOGARITMICA


.


.


.


� EMBED Equation.3  ���





Si passa agli argomenti


e si mette a sistema con gli argomenti, contenenti l’incognita, maggiori di 0.


Poiché 6 è maggiore di 1, il verso della disequazione non cambia.





� EMBED Equation.3  ���


.


.


.





.


.


.


� EMBED Equation.3  ���





Si passa agli argomenti


e si mette a sistema con gli argomenti, contenenti l’incognita, maggiori di 0.


Poiché � EMBED Equation.3  ��� è compreso tra 0 e 1, il verso della disequazione cambia.





� EMBED Equation.3  ���


.


.


.








Ricapitoliamo! Per risolvere una equazione/disequazione esponenziale/logaritmica dobbiamo:


ridurre ciascun membro della equazione/disequazione in una unica potenza/logaritmo nella stessa base


passare agli esponenti/argomenti tenedo conto che:


nelle equazioni/disequazioni logaritmiche bisogna mettere a sistema gli argomenti, contenenti l’incognita, maggiori di 0


nelle disequazioni esponenziali/logaritmiche, quando si passa agli esponenti/argomenti:


se la base è maggiore di 1, non cambiare il verso della disequazione


se la base è compresa tra 0 e 1 cambiare il verso della disequazione





Formula del cambiamento di base





Trasforma un numero nella potenza di un altro numero qualsiasi





Trasforma un numero nel logaritmo in un’altra base qualsiasi
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